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Risoluzione esercizi

Parte 1
a)

Ipotesi induttiva: rm(b,n) & PrimRec.
rm(b,n+1) = (rm(b,n)+1)esg(|b—(rm(b,n)+1)|): il prodotto di due PrimRec
¢ PrimRec, controllo quindi i due operandi:

1. rm(b,n) + 1: la somma di due PrimRec ¢ PrimRec, quindi analizzo gli
addendi:
1.1) rm(b,n): rm(b,0) = 0 & PrimRec, per ipotesi induttiva ¢ PrimRec;
1.2) 1 = suc(0) & PrimRec;

2. sg(|b — (rm(b,n) + 1)|) : il segno di un PrimRec ¢ PrimRec, analizzo:
2.1) |b— (rm(b,n) + 1)|: il valore assoluto della differenza di PrimRec &

PrimRec; analizzo:
2.1.1) b = suc(suc(...suc(0)...)) & PrimRec;

b
2.1.2) (rm(b,n)+1) la somma di due PrimRec & PrimRec, quindi anal-
izzo gli addendi:

2.1.2.1) rm(b,n): rm(b,0) = 0 & PrimRec, per ipotesi induttiva &
PrimRec;
2.1.2.2) 1 = suc(0) & PrimRec;
b)

Ipotesi induttiva: [n/b] & PrimRec.
[n+1/b] = [n/b]+35g(|b— (rm(b,n)+1)|): la somma di due PrimRec ¢ PrimRec,
quindi analizzo gli addendi:

1. [n/b]: [0/b] = 0 & PrimRec, per ipotesi induttiva & PrimRec;
2. 5g(|b — (rm(b,n) +1)|) : Pantisegno di un PrimRec ¢ PrimRec, analizzo:

2.1) |b— (rm(b,n) + 1)]: il valore assoluto della differenza di PrimRec &
PrimRec; analizzo:



2.1) b= suc(suc(...suc(0)...)) & PrimRec;

b
2.2) rm(b,n)+1 la somma di due PrimRec ¢ PrimRec, quindi analizzo
gli addendi:

2.2.1) rm(b,n): ¢ PrimRec;
2.2.2) 1 = suc(0) ¢ PrimRec;

)

Poiché le funzioni PrimRec sono totali, devo imporre [a/0] = 0 e rm(0,a) = 0.

a = bla/b]+rm(b,a)

b-{[(a —1)/b] +35g(|b — (rm(b,a — 1) + 1)])}
b-[(a—1)/b] +1—sg(]b — (rm(b,a — 1) + 1)|
b-[(a—1)/b] + 1+ sg(]b — (rm(b,a — 1) +1)|
b-[(a—1)/b] + 1+ sg(]b — (rm(b,a — 1) +1)|

{-14+rm(bja—1)+1}
m(b,a —1)}

dopo a passi:

a b-[0/b] + a + sg(|b — (rm(b,a — 1) + 1)|)- {rm(b,0)}
b-0+a+ sg(|b— (rm(b,0) + a)))

a+ sg(|b — af)

Seb>0ea>0:
a>ba+sg(lb—al)=a—sg(a)=a
a<ba+sg(lb—al)=a+sgla)=a

Gli altri casi sono simili.

Parte 2)
)

+ {(rm(bya — 1) +1)-sg(]b — (rm(b,a — 1) + 1)|)}
)+ (rm(b,a — 1) + 1)-sg(|b — (rm(b,a — 1) + 1)|)
)
)T
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(Az.(a)z)b ~ (a)b ()
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Ecco le B-riduzioni in ordine:

(Ayza.((y)x)2)(Az.v) ~ Azt.((Az.0)t)z ~> Azt.(v)z ~ Az.(v)z;

(Mz.(v)2)a ~ Az.(a)z;

(Az.(a)z)b ~ (a)b.
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