
Semi-invarianti di quiver

20 marzo 2012

Sommario

Sia Q = (Q0, Q1) un quiver connesso e finito. Le k-rappresentazioni di Q
aventi fissato vettore dimensione sono parametrizzate da uno spazio vettoria-
le Rep(Q,α) su cui agiscono in maniera naturale diversi gruppi algebrici. Le
orbite dell’azione di GL(α) :=

∏
i∈Q0

GL(αi) coincidono con l’insieme delle
classi di isomorfismo di tali rappresentazioni. Se il quiver Q non presenta
cicli orientati l’azione indotta sull’anello delle funzioni regolari k[Rep(Q,α)]
non ammette invarianti non banali, dunque è più interessante studiare l’azione
di SL(α) :=

∏
i∈Q0

SL(αi). Un insieme di generatori per l’algebra dei semi-

invarianti SI(Q,α) := k[Rep(Q,α)]SL(α) cos̀ı ottenuta può essere descritto sem-
plicemente in termini di determinanti di opportune mappe tra rappresentazioni
proiettive [SVdB].
Il tipo di rappresentazione del quiver Q si riflette sulla struttura dell’algebra
SI(Q,α), in particolare quest’ultima è ad intersezione completa solamente nel
caso in cui Q sia di tipo Dynkin o Euclideo [SW].
Verranno presentati questi risultati all’interno di una descrizione dettagliata di
tali algebre. Si accennerà inoltre alla loro utilità nella cosiddetta teoria geome-
trica degli invarianti (GIT) relativa alle rappresentazioni dei quiver [K].
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