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Esercizio 1
L’affermazione

If everybody loves someone, then someone is loved by everybody.

è descritta dal predicato

@x P MDy P M.Lpx, yq Ñ Dx P M@y P M.Lpy, xq

con M insieme di individui e L : M�M Ñ tV,Fu, che può essere falsificato dal
modello M � pM,Lq nell’interpretazione I in cui M � tm1,m2,m3u e LI �
txm1,m2y, xm2,m3y, xm3,m1yu in cui ogni elemento di M è in relazione con un
qualche altro elemento di M , ma non esiste alcun elemento che è in relazione
con tutti gli altri: LIpm1,m3q � F, LIpm2,m1q � F, LIpm3,m2q � F.

Esercizio 2
L’affermazione

If someone is loved by everybody, then everybody loves someone.

è descritta dal predicato

Dx P M@y P M.Lpy, xq Ñ @x P MDy P M.Lpx, yq

con M insieme di individui e L : M �M Ñ tV,Fu, che è validato dal seguente
albero di sequenti:

a0, a1;Lpa0, a0q,

�

hkkkikkkj

Lpa1, a0q,@y.Lpy, a0q ñ

�

hkkkikkkj

Lpa1, a0q, Lpa1, a1q, Dy.Lpa1, yq
@-L

a0, a1;Lpa0, a0q,@y.Lpy, a0q ñ Lpa1, a0q, Lpa1, a1q, Dy.Lpa1, yq
D-R

a0, a1;Lpa0, a0q,@y.Lpy, a0q ñ Dy.Lpa1, yq
@-R

a0;Lpa0, a0q,@y.Lpy, a0q ñ @xDy.Lpx, yq
@-L

a0;@y.Lpy, a0q ñ @xDy.Lpx, yq
D-L

Dx@y.Lpy, xq ñ @xDy.Lpx, yq
Ñ-R

ñ Dx@y.Lpy, xq Ñ @xDy.Lpx, yq
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Esercizio 3
Dato il sequente

ñ pDz@v.Bpv, zqq _ pA Ñ Aq

(i) applicando semantic-tableaux con strategia breadth-first:

a0;A ñ A,@v.Bpv, a0q, Dx@v.Bpv, zq
Ñ-R

a0;ñ A Ñ A,@v.Bpv, a0q, Dz@v.Bpv, zq
D-R

a0;ñ Dz@v.Bpv, zq, A Ñ A
_-R

a0;ñ pDz@v.Bpv, zqq _ pA Ñ Aq

la procedura termina per l’assioma A ñ A;

(ii) con strategia depth-first:

� � �

a0, a1, a2, a3;ñ Bpa1, a0q, Bpa2, a0q, Bpa3, a1q, Dz@v.Bpv, zq, A Ñ A
@-R

a0, a1, a2;ñ Bpa1, a0q, Bpa2, a0q,@v.Bpv, a1q, Dz@v.Bpv, zq, A Ñ A
@-R

a0, a1;ñ Bpa1, a0q,@v.Bpv, a0q,@v.Bpv, a1q, Dz@v.Bpv, zq, A Ñ A
D-R

a0, a1;ñ Bpa1, a0q, Dz@v.Bpv, zq, A Ñ A
@-R

a0;ñ @v.Bpv, a0q, Dz@v.Bpv, zq, A Ñ A
D-R

a0;ñ Dz@v.Bpv, zq, A Ñ A
_-R

a0;ñ pDz@v.Bpv, zqq _ pA Ñ Aq

la procedura andrebbe avanti all’infinito ciclando su regole D-R e @-R.
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